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Definição 9.1: Família Exponencial
Dizemos que a distribuição da variável aleatória  pertence à
família exponencial unidimensional se pudermos escrever sua
densidade (ou função de probabilidade), , na forma

, em que

, ,  e  são funções reais,

 não envolve .

𝑋

𝑓(𝑥)

𝑓(𝑥) = exp{𝑐(𝜃)𝑇 (𝑥) + 𝑑(𝜃) + 𝑆(𝑥)},

𝑥 ∈ 𝐴

𝑐 𝑇 𝑑 𝑆

𝐴 𝜃
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Exemplo 9.1
A distribuição Bernoulli  pertence à família exponencial
unidimensional?

: 

(𝜃)

Lembrete

𝑋 ∼ Bernoulli(𝜃) 𝑓(𝑥) = (1 − 𝜃 ,  𝑥 = 0, 1.𝜃𝑥 )1−𝑥
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Exemplo 9.2
A distribuição  pertence à família exponencial
unidimensional?

: 

𝑁(𝜇, 1)

Lembrete

𝑋 ∼ 𝑁(𝜇, )𝜎2 𝑓(𝑥) = ,   − ∞ < 𝑥 < ∞1

2𝜋𝜎2√
𝑒

− (𝑥−𝜇)2

2𝜎 2
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Definição 9.2
Dizemos que a distribuição da variável aleatória  pertence à
família exponencial de dimensão  se sua f.p. ou f.d.p. é dada por

,em que

, ,  e  são funções reais, ;

 não envolve .

𝑋

𝑘

𝑓(𝑥) = exp{ (𝜃) (𝑥) + 𝑑(𝜃) + 𝑆(𝑥)},∑
𝑗=1

𝑛

𝑐𝑗 𝑇𝑗

𝑥 ∈ 𝐴

𝑐𝑗 𝑇𝑗 𝑑 𝑆 𝑗 = 1, … , 𝑘

𝐴 𝜃
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Exemplo 9.3
Verifique se a distribuição  pertence à família
exponencial bidimensional.

: 

𝑁(𝜇, )𝜎2

Lembrete

𝑋 ∼ 𝑁(𝜇, )𝜎2 𝑓(𝑥) = ,   − ∞ < 𝑥 < ∞1

2𝜋𝜎2√
𝑒

− (𝑥−𝜇)2

2𝜎 2
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Fim
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